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1. Seja f uma funcdo tal que |f(x)| < 22 para todo z € R. Prove que f é continua em z = 0.

’ Sejam f e g duas fungdes tais que g é continua em a e f é continua em g(a), entdo f o g é continua em a. ‘

sen?(z?) + In(z? + 1)

2. Usando as propriedades da continuidade, determine todos os pontos onde f(z) = 3 19(@)
x? - arctg(z

3. Usando as propriedades da continuidade, analise a continuidade das fungoes trigonométricas sabendo
que as fungoes sen(x) e cos(x) sao continuas em R.

Dizemos que f ¢ diferencidvel em a € Dom(f) se o limite f'(a) = lim @) = J(a) existe e é finito.

T—a Tr — a

4. Calcule a derivada das seguintes fungoes nos pontos a indicados:

Exemplo: f(z) = K onde K é uma constante e a € R

f’(a):limwzlimK_K:hm 0 = lim 0 = 0, pois = 0,Vz # a.

T—a Tr—a T—=a T —a T—=a r — Q T—a Jr—a_

Logo, vemos que a derivada da fungao constante é igual 0 para todo a € R, isto é, | D,(K) = 0.

(a) f(x)=reacR
(b) f(z)=2%eacR

Dica: use 2" —a" = (z —a) - (2" ' + 2" 2a + 2" 3a? + - + a2 4+ a" 1) nos dois itens (c) e (d).

(c) flx)=a"eacR
(@) fr) = ca R~ {0}
(e) f(z) = vz eae(0,+00)

u={Yr e r=u"
Dica: Faga a seguinte mudanga de varidvel no limite ¢ b= {/a < a = b" no item (f).
r—a=u=Yr— Ja=>b

(f) f(z) = Yw e a € Dom(f)—{0}

5. Verifique que f(z) = |z| é continua em = = 0, mas nao é diferencidvel em = = 0.



