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1. Calcule as seguintes integrais duplas:

1
// (z —y?)* dzdy //113;2 dxdy onde R = [0,1] x [0, 1]

) /0 /0 rsen?(0) dodr (g) //Rye_xy dxdy onde R = [0,2] x [0, 3]
c) /;/;Wda:dy (h) //R@ dxdy onde R = [1,3] x [1,2]
o | : / " psenty) dyds @) [ [ ysenteu) drdy onde R =12 x (0.7

a:y2 dxd de R = i wadd
=10,1] x [-3,3 i —
e) //R$2+1 vy onde [ ] [ ] (J)/l/l y2 yar

2. Esboce a regiao de integracao e calcule as integrais:

a) //:cy3 dxdy onde D = {(z,y) € R?|1 <2 <2,0 <y < 22}
D

b) // ysen(z) dzdy onde D = {(x,y) € R?| || < /2,0 < y < cos(z)}
D

3. Esboce a regiao de integragao e inverta a ordem das integrais iteradas em cada caso:

o [ o) doa o [ / Fovy) dyds
o [ o0 dody @ [ ff(ac,y) dydo

4. Caleule as seguintes ntegrais duplas:
[ [ i o [ [
) [ [ o) s w [ [

5. Calcule as seguintes integrais duplas:

(y)
(y)

a) / /D \/@ dxdy onde D é a regido limitada por 2% 4+ y? = 1 no primeiro quadrante.

) // (z +y)? dzdy onde D é a regido limitada por y = x, 2y = x + 2 € 0 eixo ¥.
D

) // x _T_ i dxdy onde D é a regiao compreendida pelasretas e —y =0,z —y=1,z+y=1e
DT TY
T+y=3
d) / / e (#*+v?) dxdy onde D é a regido contida na circunferéncia 2 + 32 = 1.
D



(e) / / V22 4+ y2 dxdy onde D é o disco centrado fora da origem, dado pela desigualdade
D
2 +y? < 2.

(f) // cos <x _T_ y) dxdy onde D é a regiao limitada pela curva y + x = 1 e pelos eixos coorde-
D rTy
nados.

(g) // xy dxdy onde D é a regiao limitada pelas curvas y =2z, y =2, y=2x —2ey=x + 1.
D

2

(h) // (y—i—233)2 dxdy onde D é a regiao limitada pelas curvas y —2x =2, y+2x =2, y—2z =1
D \Y —ab
ey+ 2z =1.

(i) // (z +y)?e* ™Y dxdy onde D é a regido limitada pelas curvas y+z = 1, y+x =4, z—y = —1
D
ex—y=1.

() // In(z* + y*) dedy onde D é aregido limitada pelas curvas 22 + % = 1 e 22 4+ 9% = 4.
D

(k) // eW=2)/W+) grdy onde D é a regido triangular limitada pela reta z +y = 2 e pelos eixos
D

coordenados.

6. Calcule, usando a integral dupla, a drea da regiao D em cada item:

(a) D é a regido plana limitada pelas curvas y = 22 e y = 4z — 2.

(b) D é a regido limitada pela curva fechada (22 — 4y + 7)% + (z — 5y)? = 16.
7. Calcule, usando a integral dupla, o volume dos seguintes sélidos:

(a) S é o sélido que se encontra abaixo do paraboloide hiperbélico z = 3y? — 2 + 2 e acima do
retangulo R = [—1,1] x [-2,2].

(b) S é o sélido que é limitado pelo paraboloide eliptico 22 +2y? + 2z = 16, pelos planos z = 2, y = 2
e pelos eixos coordenados.

(c) S é o sdlido limitado por y — z + z = 1 e pelos planos coordenados.
(d)
)

(
(f) S é o sélido limitado por z —xy =0, 2 =0,y =22 e y*> —x = 0.

S é o s6lido limitado por z =2z + 1,z =y’ e x —y = 2.
e) S é o sélido que estd acima do plano zy e é limitado por z = 22 + 4y? e 22 + 4y = 4.
(g) S é o sélido limitado pelas superficies z =1 —9% 2> 0,2 =0, 2=0ex —y = 2.

(h)

(i)

S ¢ o solido limitado pelo paraboloide z = 4 — 22 — y? e pelo plano zy.

S é o solido no interior da esfera 22 + y? 4 22 = 4 e do cilindro 22 + (y — 1) = 1 e acima do
plano z = 0.

(j) S é o tetraedro limitado pelos planos x + 2y + 2z =2, =2y, =0e z = 0.

¢ o solido que esta abaixo do paraboloide z = x4y, acima do plano xy e dentro do cilindro
k) S é o sdlid 4 abaixo d boloid 2 442, acima do pl d do cilind
2 2
T4 4+ y° = 2zx.

8. Calcule, as integrais duplas, transformando-as em coordenadas polares:
1 V1—z2 3 pV18—x2
(a) / / (22 + 4)3? dydx (b) / / sen(z® +y? + 1) dydx
-1J0 0 Jz

9. Determine a drea da parte do paraboloide z = 2% 4+ y? que est4 abaixo do plano z = 9.



10.

11.

12.

13.

14.

Calcule as integrais triplas:

L 0 ry? 2 pVA—aZ 2 ) )
(a) / / / dzdydx b / / / x4+ dzdydx
0 J-1J0 ( ) —2J—/4—22 /12+y2( y ) y

Calcule, usando a integral tripla, o volume dos seguintes sélidos:

(a) W é o sélido no primeiro octante, limitado pelos graficos das equagoes y? + 22 =4, v +y = 2,
z=0,y=0exz=0.

2 pVA—2? 4
Expresse a integral tripla / / / V' 1+ 22 + 42 dzdydzr em coordenadas cilindricas e calcule
o Jo 0

a integral obtida.

Expresse cada integral tripla em coordenadas esféricas e calcule a integral obtida:

1 Vi—z? m dzdyd:n 3 V9—z2? \/m
(a) / / / (b) / / / xz dzdydz
0 JO 0 0 JO 0

14+ 22 + 92 + 22

Calcule as seguintes integrais triplas:

(a) /// z dxdydz onde W é o tetraedro sélido limmitado pelos 4 planos x =0,y =0, 2=0¢
W
r+y+z=1.

(b) /// X z dﬂ?dydz Onde |/|/ é a ['egia() lillli‘ada [)el() [)alal)()l()i(le y=x +y € pelo plano
y — 4

(c) /// V22 + 42 dadydz onde W esté contido no cilindro 22 + y2 = 1, abaixo do plano z = 4
w

242,

W / / / VY dadydz onde W = {(,,2) € B 4 y? 422 < 1},
W

e acima do paraboloide z =1 —x

(e) /// V2 + y2? dedydz onde W é a regido contida dentro do cilindro x? + 32 = 4 e entre os
w

planos z =1¢e z = 4.

(f) /// Va2 + y? + 22 dedydz onde W é limitado inferiormente pelo cone z = /3(x% 4+ y2) e
W

superiormente pela esfera z2 + y? + 2% = 4.
1
(2) /// T B dxdydz onde W é a regiao interior ao cone z = \/z2 + y2, limitada supe-
w i+ y?+z
riormente pela esfera 22 4+ y? + 22 = 4 e inferiormente pela esfera 2 + % + 22 = 1.

(h) /// 22 daxdydz onde W é inferior ao cone z = 1/3(x2 + 42) e limitado pela esfera 22 + 32 +
W
(z—1)?=1.



